e DIK PRIZMALARIN ALAN ve HACIMLERI

Alt ve Ust tabanlan paralel es sekillerden olusan cisimlere prizma denir. Yan ylUzeyleri taban
dizlemine dik olan prizmalara dik prizma adi verilir.
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Prizmalarda yan yuzeyleri birlestiren ayritlara yanal aynt denir.
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[AA'], [BB'], [CC'], [DD] :
yanal ayritlardir. Al B
Dik prizmalarda yanal ayrit cismin yiksekligine esittir.

Di____iC
Cismin yiksekligine h dersek
h = |AA'| = |BB'| = |CC'| = |DD’| olur.
A B

Prizmanin Hacmi

Hacim=Taban Alani x Yikseklik
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Dik prizmanin taban bigimi nasil olursa olsun, yanal ylzeyi daima bir dikdértgen olur. Yanal
yUzU olusturan dikdortgenin alt kenarn tabanin gevresi kadardir. Diger kenari ise h ylksekligi
kadar olur.

Yanal Alan = Taban gevresi x Yukseklik

Butdn dik prizmalarin yanal alani taban gevresi ile yiksekligin carpimidir. Bltlin Alan ise
yanal alan ile iki taban alaninin toplamidir.

Tim Alan = Yanal Alan + 2. Taban Alani

1. Dikdértgenler Prizmasi

D i
Dikddértgenler prizmasi yan yuzeyleri karsilikli ikiser ikiser es X
olan alti adet dikdértgenden olusan prizmadir. Burada hacim, . T c
taban alani olan (a.b) ile yiikseklik olan (c) nin ¢arpimidir. Alan . |F
ise (a.b), (b.c) ve (a.c) yuzey alanlarinin ikiser katlarinin B) o W o
toplamidir. Dikdértgenler prizmasinda birbirine en uzak iki f Y
koseyi birlestiren dogru pargasina cisim kdsegeni denir. . Vd
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Cisim kdésegeni daima prizmanin icinden gecer. Ylzeylerinden gecmez. Sadece bir ylizeyden
gecen kdsegene o ylze ait ylizey kdsegeni denir. Burada késegenlerin uzunluklari

|AC'| = |A'C| = |BD'| = |[B'D| = e (cisim kdsegeni)

|IBD| = f (YUzey kdsegeni) olsun. Bu durumda

Hacim = a.b.c

Alan =2(ab+bc+ac)

Alan = 2 (ab + bc + ac)

Cisim Kdésegeni: e =Va? + b? + ¢?



Yizey Kdsegeni: f = Va2 + b?

2. Kare Prizma

Tabani kare olan prizmalara kare prizma denir. Yan yuzUu doért adet es dikdértgenden olusur.
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Hacim = a® . h

Yanal Alan =4 .a . h

Alan = 4.ah + 2.a°

Cisim kdsegeni : e = Va? + a? + h?
3. Klup

Batdn ayntlan birbirine esit olan dik prizmaya klp denir. Tum yuzeyleri kare dir.

Hacim = a3

Alan = 6a°

Klbin ylizey késegenleri birbirine esittir.

Yizey késegeni: f = aV2



Cisim kdsegeni: e = aVv3
4. Ucgen Prizmalar

Prizmalar tabanlarnnin sekline gére isim aldiklarindan tabani tiggen olan prizmalara licgen
prizma denir.

Ucgen prizmalar tabanini olusturan icgene gére isimlenir.
a. Eskenar Ugcgen Prizma

Eskenar tggen prizmanin tabanlar eskenar lUggendir. Yan ylzeyleri ise (g tane es
dikdortgenden olusur.Tabani eskenar Gg¢gen oldugundan
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Tabani eskenar licgen oldugundan
a3
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Taban alani

Hacim

Taban cevresi 3a oldugundan, yanal alan 3a.h dir.

Buradan tum alani

2
TUim alan A f + 3ah

b. Dik Uggen Prizma

Dik Gg¢gen prizmanin tabani dik Gggendir. Yan ylzeyleri ise Ug tane dikdértgenden olusur.



Tabani dik Gicgen oldugundan

Taban alani = b—c
2
b.c

Hacim ety
! 2

Taban cevresi a + b + ¢ oldugundan,
Yanalalan=(a+ b +c) . h

Tim Alan=b.c+(a+b+c).h
5. Silindir

Tabani daire olan prizmalara silindir denir. Silindirin yan ytzl dikdértgen bigimindedir.
Dikdortgenin bir kenan ylikseklik kadar, diger kenari ise taban dairesinin ¢cevresi kadardir.

Taban alani= nr?

Hacim= nr’h



Taban cevresi 2nr oldugundan yanal alan 2=rh olur.

Tdm alan = 2rrh+ 2nr

“\_________d__,/‘
Bir dikddértgen levha bir kenan etrafinda dondurdldagunde silindir |,
elde edilir. Q)

6. DlUzgln Cokgen Prizmalar

Tabani dlizgln ¢okgenlerden olusan prizmalara dizgin ¢gokgen prizmalar deriz. Taban ayntlar
birbirine esittir. Diger dik prizmalarda oldugu gibi diizgiin gokgen prizmalarda da yanal aynt
ayni zamanda yuksekliktir.

o Dik prizmalarda taban sekli ne olursa olsun, hacmin taban alani ile yiksekligin carpimi ve
yanal alanin ise taban gevresi ile ylksekligin carpimi oldugunu unutmayalim.

EGiK PRIZMALAR

1. Egik Kare Prizma

=1 a

Tabani, bir kenar a olan kareden olusan prizma bir yéne dogru taban dizlemi ile o acisi
yapacak kadar egilirse egik kare prizma elde edilir.

Prizmanin yanal ayntlarina | dersek,

Prizmanin yiksekligi h =l .sin a olur.



Egdik prizmanin yanal ayritlarina dik olacak sekilde olusan kesitine dik kesit denir. Egik kare
prizmanin iki yan ylzeyi dikdortgen, diger iki yan ylizeyi ise paralelkenardir.

EgJik kare prizmanin dik kesitinin bir kenari taban kenari a kadar, digeri ise,
a'=a.sin o0 kadardir.
Buradan;

Dik Kesit Alani = Taban Alani x Sin a

Dik kesit cevresi = 2a +2a.sin a

Egdik prizmalarin yanal alanlarinin toplami

Yanal alan= Dik kesit gevresi x Yanal Ayrit

bagintisi ile bulunur. Alt ve (st tabanlar ilave edildiginde tim alan bulunmus olur. Bitin
prizmalarda oldugu gibi egik prizmalarda da hacim, taban alani ile ylksekligin carpimi ile
bulunur.

Hacim = Taban Alani x YUkseklik

Ayrica dik kesit alani ile yanal ayntin carpimi ile de hacim bulunabilir.

Hacim = Dik Kesit Alani x Yanal Ayrit

2. E§ik Silindir
|AA'| = |BB'| = |

Yanal ayniti | olan ve taban dizlemi ile a acisi yapan edik silindirde Dik kesit
yukseklik,

h=l.sin a

Dik Kesit Alani=Taban Alani x Sin a

Egik silindirin yan yi{z alani, dik kesit cevresi ile yanal ayritinin carpimidir. Bitin egik




esittir.

Taban Alani x Yukseklik

Hacim

Hacim = Dik Kesit Alani x Yanal Ayrit
Yanal Alan = Dik Kesit Cevresi x Yanal Ayrit
« DIK PRIZMALARIN ALAN ve HACIMLERI

Alt ve Ust tabanlan paralel es sekillerden olusan cisimlere prizma denir. Yan ylUzeyleri taban
dizlemine dik olan prizmalara dik prizma adi verilir.
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Prizmalarda yan yuzeyleri birlestiren ayritlara yanal aynt denir.
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yanal ayritlardir. Al B
Dik prizmalarda yanal ayrit cismin yiksekligine esittir.

Di____iC
Cismin ylUksekligine h dersek
h = |AA'| = |BB'| = |CC'| = |DD'| olur.

A B

Prizmanin Hacmi

Hacim=Taban Alani x Yikseklik
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Dik prizmanin taban bigimi nasil olursa olsun, yanal ylizeyi daima bir dikdértgen olur. Yanal
yUzU olusturan dikdortgenin alt kenarn tabanin gevresi kadardir. Diger kenari ise h ylksekligi
kadar olur.

Yanal Alan = Taban gevresi x Yukseklik

Butin dik prizmalarin yanal alani taban gevresi ile yiksekligin carpimidir. Bltlin Alan ise
yanal alan ile iki taban alaninin toplamidir.

Tim Alan = Yanal Alan + 2. Taban Alani

1. Dikdértgenler Prizmasi

D &
Dikddértgenler prizmasi yan yuzeyleri karsilikli ikiser ikiser es i
olan alti adet dikdértgenden olusan prizmadir. Burada hacim, . T c
taban alani olan (a.b) ile yiikseklik olan (c) nin ¢arpimidir. Alan . |F
ise (a.b), (b.c) ve (a.c) yuzey alanlarinin ikiser katlarinin B) o W c
toplamidir. Dikdértgenler prizmasinda birbirine en uzak iki .
koseyi birlestiren dogru pargasina cisim kdsegeni denir. - @, |~ P

A a E

Cisim kdsegeni daima prizmanin iginden gecger. Ylzeylerinden gegmez. Sadece bir ylizeyden
gecen kdsegene o ylze ait ylizey kdsegeni denir. Burada késegenlerin uzunluklar

|AC'| = |A'C| = |BD'| = |[B'D| = e (cisim kdsegeni)
|IBD| = f (YUzey kdsegeni) olsun. Bu durumda

Hacim = a.b.c



Alan =2(ab+bc+ac)

Alan = 2 (ab + bc + ac)

Cisim Kdésegeni: e =Va? + b? + ¢?

Yizey Kdsegeni: f = Va2 + b?

2. Kare Prizma

Tabani kare olan prizmalara kare prizma denir. Yan yuzUu doért adet es dikdértgenden olusur.
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Hacim = a® . h

Yanal Alan =4 .a . h

Alan = 4.ah + 2.a°

Cisim kdsegeni : e = Va? + a? + h?
3. Klup

Batdn ayntlan birbirine esit olan dik prizmaya klip denir. Tum yuzeyleri kare dir.



Hacim = a°

Alan = 6a°

Klbin ylizey késegenleri birbirine esittir.
Yizey kdsegeni: f = aV2

Cisim kdsegeni: e = aVv3

4. Ucgen Prizmalar

Prizmalar tabanlarnnin sekline gére isim aldiklarindan tabani iggen olan prizmalara liggen
prizma denir.

Ucgen prizmalar tabanini olusturan icgene gére isimlenir.
a. Eskenar Ucgen Prizma

Eskenar Gggen prizmanin tabanlar eskenar lUggendir. Yan ylzeyleri ise (g tane es
dikdortgenden olusur.Tabani eskenar tGg¢gen oldugundan

=1 =1
Tabani eskenar licgen oldugundan
a3
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Taban alani

Hacim



Taban cevresi 3a oldugundan, yanal alan 3a.h dir.

Buradan tim alani

a3
i

Tdam alan + 3ah

b. Dik Uggen Prizma

Dik Gg¢gen prizmanin tabani dik dggendir. Yan ylzeyleri ise Ug tane dikdértgenden olusur.
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Tabani dik Gicgen oldugundan

Taban alani = b—c
2
b.c

Hacim ety
! 2

Taban cevresi a + b + ¢ oldugundan,
Yanalalan=(a+ b +c) . h

Tim Alan=b.c+(a+b+c).h
5. Silindir

Tabani daire olan prizmalara silindir denir. Silindirin yan ytzl dikdértgen bigimindedir.
Dikdortgenin bir kenan ylikseklik kadar, diger kenari ise taban dairesinin ¢cevresi kadardir.
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Taban alani= =r?
Hacim= =nr?h
Taban cevresi 2nr oldugundan yanal alan 2=rh olur.

Tdm alan = 2rrh+ 2nr

“\_________d__,/‘
Bir dikddértgen levha bir kenan etrafinda dondurildagunde silindir =,
elde edilir. Q)

6. Dizglin Cokgen Prizmalar

Tabani dlizgln ¢cokgenlerden olusan prizmalara dizgin ¢gokgen prizmalar deriz. Taban ayntlar
birbirine esittir. Diger dik prizmalarda oldugu gibi diizgiin gokgen prizmalarda da yanal aynt
ayni zamanda yuksekliktir.

o Dik prizmalarda taban sekli ne olursa olsun, hacmin taban alani ile yiksekligin carpimi ve
yanal alanin ise taban gevresi ile ylksekligin carpimi oldugunu unutmayalim.

EGiK PRIZMALAR

1. Egik Kare Prizma



=1 a

Tabani, bir kenar a olan kareden olusan prizma bir yoéne dogru taban dizlemi ile o agisi
yapacak kadar egilirse egik kare prizma elde edilir.

Prizmanin yanal ayntlarina | dersek,
Prizmmanin yiksekligi h =l .sin a olur.

Egdik prizmanin yanal ayritlarina dik olacak sekilde olusan kesitine dik kesit denir. Egik kare
prizmanin iki yan ylzeyi dikdortgen, diger iki yan ylizeyi ise paralelkenardir.

Egdik kare prizmanin dik kesitinin bir kenari taban kenari a kadar, digeri ise,
a'=a.sin ol kadardir.
Buradan;

Dik Kesit Alani = Taban Alani x Sin a

Dik kesit cevresi = 2a +2a.sin a
Egdik prizmalarin yanal alanlarinin toplami
Yanal alan= Dik kesit gevresi x Yanal Ayrit

bagintisi ile bulunur. Alt ve (st tabanlar ilave edildiginde tim alan bulunmus olur. Butin
prizmalarda oldugu gibi edik prizmalarda da hacim, taban alani ile yiksekligin carpimi ile
bulunur.

Hacim = Taban Alani x Yukseklik

Ayrica dik kesit alani ile yanal ayntin carpimi ile de hacim bulunabilir.

Hacim = Dik Kesit Alani x Yanal Ayrit



2. E§ik Silindir
|AA'| = [BB'| = |

Yanal ayniti | olan ve taban dizlemi ile a acisi yapan edik silindirde Dik kesit
yukseklik,

h=l.sin a

Dik Kesit Alani=Taban Alani x Sin a

Egik silindirin yan yi{z alani, dik kesit cevresi ile yanal ayritinin carpimidir. Bitin egik
prizmalarda oldugu gibi egik silindir de de hacim, dik kesit alani ile yanal ayritin carpimina

esittir.

Taban Alani x Yukseklik

Hacim
Hacim = Dik Kesit Alani x Yanal Ayrit

Yanal Alan = Dik Kesit Cevresi x Yanal Ayrit




